Barbara Zieba

Zadanie 16. Czy istnieje wyrazenie regularne ¢, oznaczajace jakis niepusty jezyk regularny, ta-
kie ze Loy = Lgp? Czy istnieje wyrazenie regularne ¢, oznaczajace jaki$ niepusty jezyk regularny,

takie ze La*¢ = L¢b*?
Rozwigzanie

e Cgzy istnieje wyrazenie regularne ¢, oznaczajace jaki§ niepusty jezyk regularny, takie ze
Loy = Lgp?

Nie. Wezmy dowolne wyrazenie regularne ¢, takie ze L,y = Lgp. Udowodnie indukcyjnie, ze
dla kazdego n € N kazde stowo w € Ly zaczyna si¢ od co najmniej n liter a.
Podstawa indukcji: Dla n = 0 teza jest prawdziwa.
Krok indukcyjny: WeZzmy dowolne w € Lg. Skoro Lgg = Lgp, to av = wb dla pewnego v € L.
7Z zatozenia indukcyjnego v jest postaci a™u, gdzie v € ¥*. Zatem a"'u = wb, czyli w zaczyna
sie od n + 1 liter a.

To oznacza, ze kazde stowo w tym jezyku ma nieskoriczenie wiele liter a na poczatku. Skoro

do jezyka naleza tylko skoniczone stowa, to jezyk musi by¢é pusty.

e (Czy istnieje wyrazenie regularne ¢, oznaczajace jaki§ niepusty jezyk regularny, takie ze
La*¢ = L¢b*?

Tak. Takim wyrazeniem jest np. a*b*, poniewaz a*a*b* = a*b* = a*b*b*.



